
101 師大附中計算證明題

1. a > 0, b > 0, θ 銳角，求 a
cos θ

+ b
sin θ
的最小值。

2. 4ABC 中， G 為重心。直線 L 過 G 與 AB 和 BC 分別交於 M 和 N。

BM = pBA, BN = qBC，求 pq 最小值。

3. a1 = 2, an+1 =
1
2
(an +

1
an
), for n ≥ 1。

(1) 證明 lim
n→∞

an 存在。

(2) 證明
∞∑
n=1

( an
an+1
− 1) 收斂。

4. An×n = [aij], Bn×n = [bij]，其中 bij =
n∑
k=1

aik − aij。detA = a, 求 detB (以 a 表

示)。

5. 求
10∑
n=1

[
x
n!

]
= 2012 的所有正整數解。

6. 求兩小於 1 的正數，其和小於 1，其積小於 2
9
的機率。

7. P (a, b) 在 x2 + y2 = 5 上，求滿足 log2(b− a)− log8(3b− 5a) = 0 的所有點 P。
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