中正預校100年教甄數學科試題

1(a) 3^2011 除以7的餘數

 (b) ____1____ +____1____ +  .....+______1______ =

     √1 +√3  √3 +√5           √2009 +√2011

2.請問 x^2+9y^2-4x-36y+4=0   是否為橢圓？

  請找出中心、頂點、焦點、長軸長、短軸長、正焦弦長
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Sol: 設平行四邊形面積 = A
由PAD+ PBC=2A；BAD=2A
PBD = BAD - PAD - PAB 
=2A−(2A−5)−2=3
6 若下坡車速為每小時72公里，平地車速為每小時63公里，上坡車速為每小時56公里  AB兩地 去程4小時 回程4小時40分鐘，請問AB兩地之距離為？

7.

8 m,n為正整數 若√m-174  +√m+34  = n ， 試問 n的最大值 ？

9試證任意五個正整數必有三數和為三的倍數
Pf: 對於任意五個整數，被三除的餘數只有可能為 0,1,2
　　　　case i: 若此五數被三除的餘數是 0,1,2 三類的餘數都有，則
　　　　　　　　因為 3k1+(3k2+1)+(3k3+2)[image: image2.png]


0(mod3)[image: image3.png]



　　　　　　　　所以，必有三數和為三的倍數。

　　　　case ii: 若此五數被三除的餘數至多只有兩類，
　　　　　　　　則由鴿籠原理，至少有一類的個數會有三個或三個以上，
　　　　　　　　不管是哪一類的個數有三個以上，
　　　　　　　　因為 3k1+3k2+3k3[image: image4.png]
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　　　　　　　　　　 (3k1+1)+(3k2+1)+(3k3+1)[image: image6.png]
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　　　　　　　　　　 (3k1+2)+(3k2+2)+(3k3+2)[image: image8.png]
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　　　　　　　　所以，必有三個數字的和為三個倍數。
